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ELEMENTS DE GEOMETRIE DE CLAIRAUT

Nous reproduisons ci-aprés les premiéres pages des éléments de géométrie de
CLATRAUT. Le lecteur désireux d'en poursuivre (a lecture pourra commander son
ouvrage réédité aux Editions Siloé (22 rue du Jeu de Paume, 53000 Laval). Les
éléments de géométrie de CLATRAUT, publiés pour la premiére fois en 1741, sont
souvent cités comme une étape historique : en effet, CLAIRAUT entend se
démarquer de [a présentation rigoureuse des éléments LEUCLIDE, qui convaine le
lecteur sans toujours (éclairer. Il tente détablir une nouvelle présentation plus
éclairante et qui serait & [a portée de commengants. En soi, ces éléments sont donc
d'une lecture intéressante car ils marquent une étape historique dans [enseignement
de [a géométrie. Cependant, nous invitons le lecteur qui voudra bien nous suivre
dans cette voie, & y voir aussi en miniature, un phénoméne didactique & savoir, une
tentative faite pour faire entrer un éléve débutant dans un systéme de pensée
organisé en un tout cohérent. Le texte de CLAIRAUT est particuliérement
intéressant car, sans nécessiter une lecture trop longue, il se préte & (a perception de
ce phénoméne.
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REFLEXION SUR LES ELEMENTS DE CLAIRAUT

Robert NOIRFALISE
IREM de Clermont-Ferrand

CLAIRAUT, dans ses €léments de Géométrie €crit pour "des commengants”,
débute par une premiére partie intitulée "Des moyens qu'il était le plus naturel
d'employer pour parvenir a la mesure des terrains"

CLAIRAUT se propose d'exposer une méthode permettant de calculer, au moins
de fagon approchée, I'aire d'un terrain. ' '

Or, il n'est qu'a regarder la table des maticres de cette partie, CLAIRAUT ne
débute pas par une présentation de la problématique qui est la sienne. 11 aborde le
probléme central de cette premicre partie, page 13 ; auparavant il a déja introduit tout
une série d'objets et des propriétés de ceux-ci :

- 1a ligne droite

- la mesure de la distance entre deux points

- la perpendiculaire a une ligne

- le rectangle

- le carré _

- la manicere d'élever une perpendiculaire

- le cercle

- la mani¢re d'abaisser une perpendiculaire

- couper une ligne en deux parties égales

- faire un carré ayant son c6té

- faire un rectangle

- les paralleles

- mener une parall¢le a une ligne en un point.nommé

- la mesure d'un rectangle (son aire)

- les figures rectilignes '

-le triangle

Le probleme auquel se trouve confronté CLAIRAUT est celui d'un enseignant.
Comment faire entrer un sujet débutant dans un monde culturel ? Ici, 1a culture de
nature géométrique s'ordonne autour du probléme de la mesure des terrains. Or, pour
simple et "naturel” comme le dit CLAIRAUT, que soit ce monde, il se présente a priori,
pour celui qui le connait, comme un tout ayant une organisation. _

Ainsi, les instruments que CLAIRAUT se donnent le droit d'utiliser sont la régle
et le compas : matériellement, on peut effectivement admettre que pour mesurer un
terrain a 1'époque de CLAIRAUT, on pouvait disposer d'un cordeau qu'on pouvait
tendre de fagon rectiligne et dont on pouvait mesurer la longueur; ce méme cordeau
avec des piquets pouvait aussi servir de compas.

Remarquons ici qu'un sujet ignorant pourrait légitimement se demander
pourquoi de tels instruments : pourquoi un compas ? Pourquoi faire ? Pourquoi une
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regle alors que les terrains sont de nature irréguliére ? On le voit, ces questions simples
ne trouvent véritablement leurs réponses que si I'on connait les méthodes de résolution
que va exposer CLAIRAUT.

Par exemple, le compas ou le cordeau qui en tient lieu sur le terrain, est
indispensable pour tracer des perpendiculaires. Tracer une perpendiculaire est
indispensable pour pouvoir accéder a la mesure de la hauteur d'un triangle. La mesure
de la hauteur d'un triangle est indispensable pour calculer son aire. Calculer l'aire d'un
triangle est une clé de la solution du probléme, car on peut décomposer un terrain aux
bords rectilignes en de tels triangles, et enfin, on peut se contenter uniquement de
régler le probléme pour de tels terrains, car on peut toujours approcher l'aire d'un
terrain irrégulier par l'aire d'un terrain aux bords rectilignes.

Si donc, un commengant €tait 1a et demandait a CLAIRAUT : "Mais a quoi sert un
compas pour mesurer un terrain ?"1 il ne pourrait lui donner de réponse totalement
satisfaisante sans référer 2 la totalité du modele culturel qu'il cherche a faire passer.
Peut-€étre, pourrait-il s'en tirer en répondant : "Vous verrez ¢a plus tard"

Imaginons que dans une attitude critique de CLAIRAUT nous tentions de débuter
en présentant le probleme énoncé, a savoir la mesure des terrains. (Notons au passage
que nous sommes alors dans une position différente de celle de M.J. Perrin et
R. Douady qui, en classe de CM abordent le probléme avec des surfaces de figures
dessinées sur du papier : de telles entités, matériellement, peuvent se tracer, mais aussi
se découper, se recomposer, se comparer par superposition...).

Un des passages contraints par la méthode que CLAIRAUT présente est celui de
se ramener a un terrain aux bords rectilignes. Ce passage se justifie quand on connait
la méthode. Si un commengant posait la question "Pourquoi fait-on comme cela ?" on
pourrait toujours emporter son adhésion sur le fait que si on sait mesurer un terrain
aux bords rectilignes, alors on pourra répondre 2 la question générale, certes, de
maniére non parfaite, mais de fagon approchée, satisfaisante pour les usages courants.
Cependant, le sujet sera mis en position de faire confiance & celui 3 qui il pose la
question, et il devra attendre alors que celui-ci lui montre qu'effectivement
l'organisation culturelle proposée répondra bien  ce qui est annoncg.

Si ce méme sujet, poseur de question du type : "Pourquoi fait-on comme cela et
pas autrement”, accepte l'idée de la mesure des terrains aux figures rectilignes, il
pourra alors poser une question du méme type quand on lui proposera, par une
méthode simple certes, de décomposer le terrain en triangles ! Pourquoi en triangles, 1a
encore la réponse est dans le fait que l'on sait calculer l'aire d'un triangle, dés lors
qu'on sait en tracer une hauteur. L2 aussi, on le voit, une réponse claire i la question
"Pourquoi en triangles” nécessiterait alors des anticipations sur la suite de 1'exposé.

Que fait alors CLAIRAUT : il n'aborde pas d'entrée le probléme annoncé en titre,
mais il va commencer par apporter & ses lecteurs la mesure des longueurs. Trés

10n pourrait imaginer, par exemple, un jeune agriculteur qui sait mesurer un champ au nombre de
boisseaux de blé nécessaire pour I'ensemencer. 11 ne s'agit pas d'une fiction mais bien d'une pratique
réelle qui fonctionnait autrefois dans les milieux agricoles.
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rapidement, il aborde la question de la construction de la perpendiculaire a un point
nommé, mais il ne va pas se référer a la problématique : astucieusement, ou faisant
preuve d'une mauvaise foi didactique (peu importe les moyens pour faire avancer vers
le but), il énonce un probléme nécessitant effectivement la construction présentée :
"Outre la nécessité de mesurer la distance d’'un point @ un autre, il arrive souvent
qu'on soit encore obligé de mesurer la distance d'un point d une ligne. Un homme, par
exemple, placé en D sur le bord d'une riviére, se propose de savoir combien il y a du
lieu on il est @ l'awtre bord...

Nous avons employé le terme de "mauvaise foi didactique”"2 car CLAIRAUT
avance une méthode pour résoudre un probléme qu'il présente comme tel. Or, ce
problé¢me n'est qu'un sous-probléme de celui pos€ par la mesure des terrains, mais il
ne l'annonce pas comme tel a ses lecteurs. Nous venons de-voir, ci-dessus, la
difficulté qui aurait €té la sienne s'il avait voulu procéder ainsi. Ainsi, contraint par
l'exercice de "textualisation du savoir” (expression d'Y. Chevallard), il ne peut donner
a voir, & ce moment de l'exposé, a son lecteur le spectacle du monde culturel qui
gravite autour du probléme annoncé, et il s'en sort en éclairant une partie de ce monde
et en y greffant un sous-probléme qu'il donne comme intéressant en soi.

Ce texte de Clairaut nous parait instructif car il met en évidence, rapidement, un
probléme didactique majeur : faire entrer les éleves dans un systéme culturel
organisé, qui a une cohérence interne telle que les moyens d'étude et les problémes
résolus s'ordonnent en un tout idoine, pour reprendre une expression du philosophe
suisse Gonseth. Ce dernier utilise en effet ce terme pour désigner un systeme culturel
ou fins et moyens se sont équilibrés en un tout cohérent; la fin y commande certes les
moyens, mais les moyens rétroactivement agissent aussi sur les fins du syst¢eme. En
définitive, est donn€ a voir non pas la démarche historique qui partant d'un probléme
conduit 2 des moyens qui vont a leur tour modifier le probléme initial pour délivrer de
nouveaux moyens, mais un systeme équilibré et donc organisé. C'est alors qu'une
contrainte didactique forte apparait, celle de la linéarisation imposée par la
textualisation et le caractere linéaire du temps dans lequel se moule le travail de I'€leve.
Clairaut manifeste en quelques pages tout un travail pour faire entrer son lecteur dans
un monde culturel organisé en créant de petits problemes de fagon a reproblématiser
les pas de la progression empruntée.

Bibliographie
CHEVALLARD Y. (1991) La transposition didactique, La pensée sauvage, Grenoble, 2iéme édition.,
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GONSETH F. (1945) la géométrie et le probléme de I'espace, Ed du Griffon, Neuchatel.

2 En vérité, si nous avions 2 juger Clairaut, nous serions amené a 1'absoudre de cette faute apparente,
car il ne s'agit point d'une tromperie délibérée mais bien d'une nécessité didactique pour
reproblématiser les pas de I'entrée dans un monde de pensée organisé.



a,rdlﬂ"éwg;"'unuuu |
e ’AL, '

GEOMETRIE.

PREMIERE PARTIE,
Des moyens qu’il éoit le plus nas
rurel d'employer pour parvenir
a la mefure des Terrains.

GES.

I.

E qu'il femble qu'on 2 di
mefurer d’abord ; ce font
les longueurs & les diftan-

Po u R mefurer une longueur quel
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conque, Vexpédient que fournit une
forte de Géométrie naturelle, Ceft de
comparer la longueur d’une mefure
connue i celle de la longueur qu'on
veut connoitre:

IL
Alégard dela diftance »on voit que

pour mefurer celle qui eft entre deux
La ligne points » il faut tirer une ligne droite de

droite eltla

plus courte 'upg 3 'autre , & que Ceft fur cetee li-
d'un point

3 un autre , +gnequ ’il fayt porter la mefure connue,
& par con-

fcq‘({cnt dla parce que toutes les autres faifant né-
meiucre c
la diftance cefTairement un détour plus ou moins
entre deux

grand, font plus longues que la ligne

points.
droite qui n’en fait aucuri,

ITTL

OuTRE la néceflité¢ de mefurer la
diftance d’un point 2 un autre, il arri-
ve fouvent qu'on eft encore obligé de
mefuter la diftance d’un point i une li-

piivcuE gne. Un homme, par exemple , placé
Fig. . en D fur le bord d'une riviere, fe pro-

pofe de fcavoir combien il ya du lieu
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ot il eft & l'autre bord A B. Il eft clair
que, dans ce cas, pour mefurer la dif*
tance cherchée, il faur prendre la plus
courte de toutes les lignes droites DA ,
DB, &c. qu’on peut tirer du point D &
la droite AB. Or il eft aifé de voir que
cette ligne la plus coutte dont on a
befoin, eft ld ligne D C qu'on fup-
pofe ne pancher ni vers A, ni vers B.
Ceft donc fur cette ligne , 2 laquelle Une ligne

. . tambe
on adonné le nom de perpendiculai- 2 une au

re , qu'il faut porter la mefure connue , p:mmsru;
pour avoir la ditance D C, du point &y S
D, 4 ladroite A B. Mais on voit aufli S ek 5
que pour pofer cette mefure fur la li- < "
gne DC, il faut que cette ligne foit
préaiablement tirde. II étoit donc né-
ceffaire quon etit une méthode pour

tracer des perpendiculaires.

IV.

O avoit encore befoin den tracer
dans une infinitd d’autres occaflions.
On fcait, par exemple, qu;lgt. régula-

It

* Les figures indiquées dans ce texte sont reproduites  la fin du document



4 ELEMENS
Ficia.ges rité des figures telles que ABC D,
Le re@tan- FGHI 5 appellées re@angles ; & com-
ﬁl;ufe&f: © pofées de quatre cétés perpendiculai-
%E;PE:?EE- res les uns aux autres, ergage %1 don-
fesomarex ner leurs formes aux maifons, i leurs
e dedans, aux jarding, aux chambres,

aux pans de murailles , &c.

Ecle quat- La premiere ABCD de ces figures,
ré € an A 1
rectangle dolrlxt les quatre c6tés font égéaui,, s’ap~
2;:([1:::(0_ %eG ;:-[ Icomrfxuflémen;‘ quafr « L’autre
égaux. » qui n'a que fes c6tés oppofés

égaux , retient le nom de reftangle.
V.

Dans les différentes opérations
qui demandent qu'on méne des per-
pendiculaires, il s'agit, ou d’en abaif-
fer fur une ligne d’un point pris au-
dehors, ou d’en élever d'un point pla-
cé fur la ligne méme.

Que du point C, pris dans la ligne

A B, on veuille élever la ligne CD

une per-. perpendiculaire 3 A B, il faudra que

i, cette ligne ne panche ni vers A, ni
vers B.

FiG. 4

Maaniere
d’élever

é ELEMENS

ou Ia pointe du compas, & faifant
tourner l'autre pointe, pu 'autre extré-
mité de la corde, vous tracerez l'arg
PDM. Puis, fans changer de mefure,
vous opérerez de méme par rapport
au point B, & vous décrirez l'arc
Q D N, qui coupant le premier au
point D, donnera le point cherché.

Car puifque le point D appartien-
dra également aux deux atcsPD M,
Q D N décrits par le moyen d’une
mefure commune , {3 diftance au
point A égalera fa diftance au point B.
Donc CD ne panchera, ni vers A,
ni vers B. Donc cette ligne fera per-
pendiculaire fur A B.

Si le point C ne fe trouve pasa égale
diftance de A & de B, il faut prendre
deux autres points @ & &, également
éloignéds de C, & s'en fervir, 3 la
place de A & de B, pour décrire
les ares PD M, Q DN,

V1L
St une des traces, telle que PDM ,

Fic. 5.

Fi1Gs 40
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Suppofant donc d’abord que C foit
3 égale diftance de A & de B, & que
la droite C D ne panche d’aucun cété,
il et clair que chacun des points de
cette ligne fera également éloigné de
A & de Bj il ne s’agira donc plus que
de trouver un point quelconque D,
tel que fa diftance au point A foit égale
4 fa diftance au point B : car, alors ti-
rant par C, & par ce point une ligne
droite C D, cette ligne fera la perpen-
diculaire demandée.

Pour avoir le point D, on pourroit
le chercher en titonnant; mais le ta-
tonnement ne fatisfait pas Iefprit, il
veut une méthode qui I'éclaire. La
voici.

Prenez une commune mefure, une
corde, pat exemple , ou un compas
d’une ouverture déterminée, fuivane
que vous travaillerez , ou fur le terrain,,
ou fur le papier.

Cette mefure- prife , vous fixerez au

point A, ou Pextrémité de la corde R
Ay

PE GEOMETRIE ”
dtoit continuée en O, enE, en R s Le cercle

la trace
&e. jufqu’a ce qu'elle revint au méme < sntiere aue
LC]’]: a
point P, la trace entiere s "appelleroit gollnted mo-~
e
c1rconférence du cercle, ou fimple- com as

ment cercle. pendant

qu'elle
: .
Qu’on ne trace qu’une pame PDM fgﬂ;ne:u
de la circonférence, cette partie fera pulr‘\t:.
appellée arc de cercle.
Le point fixe A fon centre, ou ce~ re centre

. ’ ; eft le lieu
lui du cercle. de |a poin-
Et lintervalle A D, fon rayon. e fixe.
Toute ligne, comme DAE, qu1 Le rayon

c n
paﬂ'e parle centre A, & qui fe termine yalle fingec

ala circonférence, cft appellée diamé- it aommpas
tre; il eft év1dcnt que cette ligne eft Le diame¢-
double du rayon, ce qui fait que le d°“*’!° du
rayon eft quelquefois nomm¢ demi-
diamétre.
VII

La maniere d'élever une perpendi- Fic. .
culaire fur une ligne AB , fournit celle MManicee
d’en abaiffer une d’'un point quelcon- pendinue.
que E, pris hors de cette ligne ; car , i

placant en E, ou l'extrémité d’un fil ,
Aiv
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ou la pointe du compas, & d'unméme
intervalle E 4, marquant deux points
a & b fur la ligne A B, on cherchera,
comme dans l'article précédent, un
autre point D, dont Ja diftance au
point & & au point 4, foit la méme , &
par ce point & par E, on ménera la
droite D E, qui ayant chacune de fes
extrémités également éloignée de a
& de 4, & ne penchant pas plus vers
Lun de ces points que vers I'autre , fe-
ra perpendiculaite fur A B,

VIIIL

Dk lopération précédente, fuit la
folution d’'un nouveau Probléme.

Qui'il s'agifle de partager une ligne
droite A B'en deux parties égales; des
points A & B, pris comme centres,
& d’une ouverture de compas quel-
conque , on décrira les arcs REI,
GE Y, enfuite des mémes centres,
& de la méme, ou de telle autre ou-
verture qu'on voudra, on décrira aulli

‘E"IG. 74
Couper une
ligne en
_d_cux' par-
ties égales,

10 EremeEns
uewr & lates ¥1 & GH, chacune égale 3 L,
fargcurfont . . .

puis on tireroit HI.

données.
X1

Dans la conftruétion des ouvrages ,
comme des remparts , des canaux, des
Les paral- TU€S, &c. on a beloin de mener des li-
leles  font s v g . -
des lignes gnes paralleles, c’eft-a-dire , des lignes
toujours d 1 : . R
galemen outla pofition foit telle que leurs in-
Sitances
jes unes des texvalles ayent par-tout pour mefure des
aulics. . . A
perpendiculaires de méme longueur.
Or pour mener ces paralleles, rien, ce
femble, n’eft plus naturel que de recou-
rira laméthode dont on fe fert pour tra-
cer des reftangles. Que AB, parexem-
ple,foit un des cétés ou de quelque ca-
nal,ou de quelque rempart,&c.auquel
on voudra donner la largeur C A; ou
pour énoncer laqueftiond’une maniere
plus géométrique & plus générale , fup-
Mener une Pofons quon veuille mener par C, la
wralicle 3
tue ligne parallele CDAAB, on prendra 2 vo-
Fone "lonté un point B danslaligne AB,
& l'on opérera de la méme fagon que

Fic. s.

ound.
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lesarcs PDM, Q DN, alors la li-
gne E D qui joindra les points d'in-
terfeftions E & D, coupera AB en
deux parties égales au point C.

IX

L. maniere de tracer des perpendi-
culaires étant trouvée, rien n’étoit plus
aifé que de sen fervir pour faire ces
figures qu'on appelle reftangles &
quarrés , dont on a parlé dans I'Article
I'V. On voit que pour faire un quarté Fic. ».
ABCD, dont les cétés foient égaux &
Ia ligne donnée K., il faut prendre fur
la droite GE, un intervalle AB, égal 4
K, puis élever ( Article V. ) aux points
A & B, les perpendiculaires AD , BC,
chacune égale & K, enfuite tirer D C,

X.

$1 on vouloit tracer un re@angle
FGHI, dont Ia longueur fliit K, & la Fic. s
largeur L, on feroit F G égale & K 3 qemiaire un
enfuite on éleveroit les perpendiculai- dontialon:

Tairc un
quared |
ayautfon
cotée
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fi, ayant la bafe A B, on vouloit faire
un reftangle ABCD, quieit AC
pour hauteur. Alors les lignes CD,
A B, étant prolongées 4 Iinfini, fe-
roient toujours paralleles, ou, ce qui
revient au méme, clles ne fe ren-
contreroient jamais.

XIL

L régularité des figures retangu-
laires les faifant fouvent employer,
comme nous avons déja dit, il fe trou-
ve bien des cas ou l'on a befoin de
connoitre leus étendue. 1l s'agira, par
exemple , de déterminer combicn il
faut de tapifferie pour une chambre,
ou combien un enclos de maifon
ayant Ja forme d’un rc&angfe , doit
contenir d’arpens , &c.

On fent que pour parvenir a ces for-
tes de déterminations, le moyen le
plus fimple & le plus naturel , eft de (e
fervir d’'une mefure commune qui
appliquée plufieurs fois fur la furface a



Fic. o

Les figures
rectiligoes
fone celles
que termi-
nent des Li-
gnes. droi-
tes.

FigG. 10.

Fic. 1.

Le oiangle
-cltune hgue
re terminde
par trois li-
gnes droi-
res,
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mefurer, la couvre touce entiere : Mé-
thode qui revient & celle dont on s’eft
déja fervi pour déterminer la longueur
des lignes.

Or il eft évident que la mefure com-
mune des furfaces, doit étre elle-mé-
me un furface , par exemple, celle d’u-
netoife quarrée , d’un pied quarré, &c.
Ainfi mefurer un reétangle , c’eft dé-
terminer le nombre de toifes quarrées,
ou de pieds quarrés, &c. que contient
fa furface. .

Prenons un exemple, pour foulager
efprit. Suppofons que le reftangle
donné ABCD ait 7 pieds de haut fur
une bafe de 8 pieds, on pourra regar-
der ce re@tangle comme partagé en 7
bandes, a,6,¢,d,e, f; g, qui con-
tiendront chacune 8 pieds quarrés; la
valeur du re&tangle fera donc 7 fois 8
pieds quarrés, ou 56 pieds quarrés.

Maintenant {ion fe rappelle les pre~
miers élémens du calcul arithmétique
& qu'on fe fouvienne que multiplier

14 ELEMENS
déterminer I'étendue des re&angles,
on ajoiitdt celle de mefurer les figures
qui ne font pas retangulaires.

On voit d'abord ; que pour Ia prati-
que, ld difficuité ne tombe que fur la
mefure des figures reélilignes, telles
que ABCDE, c'eft-3 dire, des figures
terminées par des lignes droites 5 car
{i dans le contour du terrain , 1 fe
trouve quelques lignes courbes, com-
me dans la figure ABCDE FG,il
eft d¢vident que ces lignes partagées
cn auaant de parties qu'il fera nécef-
faire pour éviter toute erreur fenfible ,
pourront toujours étre prifes pour un
aflemblage de lignes droites.

Cela pofé, on voitque, malgré I'in-
finie variété des figures retilignes, on
peutles mefurer toutes de la méme fa-
Gon, en les partageant en figures de
trois c6tés nommées communément
triangles ; ce qu'on fera de la maniere
la plus fimple & 1a plus commode, fi,
d’un point quelconque A du contour
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deux nombres, c'eft prendre un au-
tant de fois que l'unité eft contenue
dans l'autre , oft trouvera une patfaite
analogie entre la multiplication ordi-
naire , & l'opération par laquelle on
mefure le re@angle. On verra qQUen Lamefure
multipliant le nombre des toiles, ou des 212"':_1?“’,‘2
pieds, &c. que donne fa hauteur, par f§°1{35r$
le nombre des toifes ou des pieds , &c. P fa bafe.
que donne fa bafe, on détcrminera la
quantité de toifes quarrées, ou de
pieds quartés, &c. que contient fa fu-
perficie.
XITIL
L.es figures qu’on a & mefurer, ne
font pas toujours régulieres, comme
les re@angles , cependant on a fouvent
befoin ‘d’avoir leur mefure; tantde il
s’agira de déterminer!’étendue d’un ou-
vrage conftruit fur un tetrain qui man-
quera de régularité, tantSt on voudra
fgavoir ce qu'uné terre irréguliérement
bornée contiendra d’arpens : il étoit
donc néceflaire qua la méthode de

DE GEOMETRIE 1y
de la figure ABCDE, on méne
les lignes droites A C, AD; &c
aux points C, D, &c:

XIV.

It ne s'agira donc plus que d’avoir
la mefure des triangles qu'on aura for-
més. Ot on ftait que pout trouver ce
qu’on ignore, le moyen le plus fiir eft
de chetcher fi dans ce qu’on connoit ,
tien ne fe rapporteroit i ce qu’on veut
connoitre ; mais on a déja vii que tout
rectangle ABCD, eft égal au produit
de fa bafe AB par fa hauteur CB. D’ail-
leurs, il eft aif¢ de sappercevoir que
cette figure coupée tranfvcrfalement
par la ligne A C, nomméde diagonale , {‘.‘.1‘().;.‘.;0_
fe trouve partagée en deux triangles 'r:‘.:t.:.m(ljg"!-::,
égaux, & de-12 on infére que chacun qui le gar
de ces triangles égalera la moitié du ::ch tina-
produit de leur bafe AB ou D C, par gles dause
leur- hauteur C B ou DA:

Il eft vrai qu'il n'arrive guéres que
les triangles & mefurer, ayent deux de

Fic. 1e.

FiG. 12«
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16 ELEMENS
Ees trian. Jeurs cOtés perpendiculairesPuné lau-

|
Eles ’f;ﬁj‘c“ tre, comme les triangles ABC, ADG,

o qu'onappelle ttiangles reftangles; mais

ont deux
de leurs c6- 120 0 n ‘empéche qu'on ne les réduife

tés perpen

f»ff,,‘]'l‘f;;j_ tous a des tnangles de cette efpece.
;; o Car que du point A, fommet d’'un
F:é’. .. triangle quelconque ABC , on abaille
la perpendiculaire AD, fur la bale BG,
le triangle ABC fe trouvera partagé en
deux triangles re&angles ABC, ADC.
Reprenant donc ce qui vient d’étre
dit, il eft évident que comme les deux
triangles ABD, A DC ferontles moitiés
Un tn'm des re&angles AEBD ADCF le trian-

glL t.

s ,L,m fa gle propofé ABC, fera, de mé€me, la
{Lu"; :Efw moitié du re@tangle EBCF, qui aura
me hase BC pour bafe, & A D pour hauteur :
feur: mais puifque la furface du reftangle
EBCF égalerale produit de la hauteur

Donc f: EB ouAD parlabafe BC, le triangle

mefure eft ..
latmomc A BC aura pour mefure la moitié du

du prod ;
de goh:&t- prodmt de la bafe B C par Ia perpen-~
teur par

alt, . .
bale: diculaire AD, hauteur du triangle.

On a donc la maniere de mefurer
tous

pE GEOMETRIE 17
tous les terrains terminés par des li-
gnes droites, puifquil ne s'en trou-
ve aucun quon ne puifle réduire a
des triangles, & que des fommets
de ces triangles , on fcait abaiffer des
perpendiculaires fur leurs bafes.



84

Planche T

P R
R T T R o
4 A

! - .

! ‘..--“‘. - Pan)
PV B
I~ R N

Lt

Rl

.’

13




